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Dispersion Strichartz

Strichartz(1970) + Ginibre-Velo(1995) + Keel-Tao (1998)

Equation avec Second Membre:

�

Soient � � ( ) tels que
�	
 ��
 ��

� �� � ��

� ��� et � �� conjugués de � � et � �
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Groupesde TypeH

stratifié de rang 2

� �

Lie �

��� � � et � �

est muni d’une structure euclidienne: � � �

On définit une application linéaire
� � � � par

�� � � �� � � � �� � � � � � � �

On impose

� � � � �
Id ���

la dimension de � est paire, on la note � ou

�

la dimension � de � vérifie � �
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Groupesde TypeH

�

groupe connexe, simplement connexe d’algèbre de Lie

� �! "  � ��# # # � � � � �! "  � ��# # # � �%$

�� & � � & �

�� & � �� & � � � �� & & � �� � �� � � �

�

est muni d’un sous-Laplacien canonique�('*) � � � '

opérateur différentiel sous-elliptique invariant à gauche

indépendant du choix de la b.o.n

� ��# # # � � �

�

est muni d’une structure homogène+%, �� & - �� - � &

. +%, - � . +%,/ � � est sa dimension homogène
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comme eisenberg

Regardons dans une direction de � , on la note 0 1 $2 �
:

on peut construire une b.o.n. de �

3 4 3� � � 3� �# # # � 4 365� � 35
Tel que 0 4 3 '� � 387 + ' 7� 0 4 3 '� 4 3 7 0 � 3' � � 387

Les fonctions radiales.

radiale �� & �� . �� & . � � &

Théorie

9 �,: 5 �
Théorie

9 �,: 5 �
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Fourier Radial

On définit une famille de représentations unitaires irréductibles

; � 4 9 � 5=< > $

; 4 3 7 > �? @@ <BA � ; � 37 C > �? D 7 et ; �FE > E#

; > 5 7 ) � @ ?@ <? A D � 7
Fonctions d’hermite

G%H base hilbertienne de

9 � 5=<

; G%H I � > G%H

Transformée de Fourier radiale. 9 �,: 5 � � . > J .K L ; K �K

. > G%H I � > . > G%H
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Formule d’In version

soit

.%M M N suffisamment régulière, alors il existe une unique fonction. 9 �,: 5 �

tel que:

. > GOH .QP H P > GOH
De plus on a l’expression explicite:

. R� & S
5T $

M N U

> & .%M > V 52 � WM

> R � > 5 � >

Où

V 52 � WM désigne la X-iéme fonction de Laguerre d’indice

�

.

D �
� D Y V 52 � WM D Z YF[ 5 X � 52 � \]

avec

/ �
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Opérateur deSchrödinger

Fonction de découpage

^ L Z_� Z� paireZ� ` a `

^ L

Pour tout X , on pose

^ LM ` ^ L X � `

Fonction Test b ,: 5 �

définie par

b > G%H ^ LP H P > G%H

on pose ��� b, etK R� &

c d!egf h igj k hml n
o

p q Ur �stu v w x d!y z d{ | } ~ i h i�� � n d x i ���� � �n d x � �
{ i ~ x ~*� d!y i
x �� ��� �� �� �� � n �
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Dispersionet Strichartz
Théor me 1 (Inégalité de dispersion). Soit

�

la solution de l’équation de Schr

�
dinger

homog

 

ne. Alors, on a de facon optimale:

�  _ Z  � r U? ��� � � r � Ur � �� ?��� �
Théor me 2 (Inégalité de Strichartz). Soit

�

la solution de l’équation de Schr

�

dinger

non homog

 

ne, alors pour tout

� � Y T �2 $$2 � � et pour

-

vérifiant

�
/

-
/

On a: �� ���� � Z �m� ��� �  � � � � � �
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... Et lesOndes???

� ¡£¢ ¢ �  

� ¢ ) � ���

¡¤¢ � ¢ ) � � �

Théor me 3 (Inégalité de dispersion). Soit

�

la solution de l’équation des Ondes

homog

 

ne (

 

). Alors, on a de facon optimale:

�  _ Z 2 $ \ � �m� � � r U� ?��� � � � � � r � r U� ?��� �

Théor me 4 (Inégalité de Strichartz). Soit

�
la solution de l’équation des Ondes non

homog

 

ne, alors pour tout

� � Y2 $$ � et pour

-

vérifiant

�¥ Y, Y�

�� �¦�� � Z ��� �§� � � � � ?  � � �� ?
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PhaseStationnaire

Lemme 5 (Inégalité de la phase Stationnaire). Soit

¨ Z_ ©� ª
tel que:

¨ � � �

sur

©� ª
Alors quelque soit la famille de fonctions

« ¢ Z_¬ ©� ª

®
:  ¯ ¢ ° V*± W « ¢ � � � Z 2 � \ � ®
:

« �¢ � � �

La constante

Z

ne dpend ni des param
 

tres t,a ou b; ni des fonctions

« ¢ ou

¨

.
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